3. Indugao finita

(a) (V)[](F)[] A soma dos n primeiros niimeros fmpares ¢ n*
soma dos n primeiros nimeros pares é n° +n
b) (V[IEF)[] A d imei § 6 n?
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0.1 Exercicios (6] que su.gcro1 que a soma de uma “Ifl'ogrf)ss&o de grau n” é obtida com um
polinoémio de grau n+1 e esta questao vai conduzi-1@ a esta demonstragao.
1. Indugcdo finita Para comegar, escreva as poténcias de 11 uma abaixo da outra comegando
. 1 com a poténcia zero até a quarta poténcia.
(a) (V)[J(F)[] A soma dos n primeiros niimeros naturais é *5=n
(b) (V)[1(F)[] A soma dos n primeiros nimeros naturais é “n (a) WE)[] Se P for um polinomio de grau n entio P(x + 1) — P(x)

sera um polinémio de grau n+ 1 e vale a reciproca, um polinomio do
J1+4+---n2= w_ grau n+ 1 é a dado pela diferenga P(x + 1) — P(z) de um polindémio

[
de grau n.
d) (V F 1444 2 _ n(n+1)(2n+1)
(@) WL een 6 (b) (V)[ |(F)[ ]Se P for um polinémio de grau n entao P(xz + 1) — P(z)
(e MIME)[J14+3+---4(2n—1)=n? serd um polindémio de grau n — 1 e vale a reciproca, um polindémio do
n—1 T grau n — 1 é a dado pela diferenca P(xz + 1) — P(z) de um polinémio
(£) MLE)[] 3 k= ontontln—n de grau n.
k=0
2. Inducdio finita () M[IE)[] Se Q(z) = 2* entdo E Q(k) = P(n+1)—P(0)e P é

um polinémio de grau 3. Encontre 0 polinémio.

(a) (VIE] 148+ 4 = 35 n? = (2520)

k=1 (@) WME)[] Se Q(z) = " entdo Z Q(k) = P(n+1) - P(0)ePé
(b) MIIE)[]1+8+--- Z nd = ( 2“) )2 um polinémio de grau 5. Encontre o polinémio.
() W[]E)[] n>1;n3<nl () WE)[] Se Q(z) = 2° entdo E Q(k) = P(n+1)— P(0) e P ¢
(@) V@) n> 603 <nl um polinémio de grau 6. Encontre o polinémio.
(e) MUME)[]n =40 <n!

Lexperimentos sugerem teoremas... mas eles precisam ser provados!




