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0.0.1 Objetivo

Sucessao, limite, limite de fungoes
Palavras chave comportamento assintético, limite, ndmero, sucessao, Teorema
Fundamental do Célculo Integral (caso polinomial)

0.0.2 Avaliacao do trabalho

Leia na pagina da disciplina a este respeito.
Acrescente estas perguntas como iltima questao do trabalho, ela nao sera avaliada,
mas sera usada na corre¢ao do planejamento.

e Vocé encontrou alguma coisa interessante nos trabalhos ? indique o que.

e Do ponto de vista de “objetividade”, vocé tem alguma critica quanto a estrutura
dos trabalhos ? especifique.

e Quando eu elaborar a corregdo, quais sdo os itens que vocé gostaria que eu
discutisse de forma mais cuidadosa, dentre as questoes dos trabalhos.

e Na sua opinido, vocé estd levando a sério os seus estudos, se envolvendo ?

Seja sincer@ e honest@, analise também a forma como vocé estd se havendo, e nao
tenha dividas quanto a criticar o meu trabalho. Observe também que ao fazer esta
pequena redagao vocé estard se obrigando a refletir sobre a disciplina o vai conduzi-1Q
a um melhor aprendizado.

Sucessoes sao fungdes definidas no conjunto dos nimeros naturais.

1 (sucessao) Sucessio
Se s designar uma sucessdo, em vez de indicar o seu valor no ponto n como s(n),
usamos a nota¢do s, e fazemos referéncia a uma sucessao escrevendo

s= (Sn)nEN
mas as vezes, por comodidade, escrevemos apenas
s =(sn)

omitindo a indicagdo ao conjunto de indices que em geral sempre € o conjunto dos
nimeros naturais.

0.1 Exercicios

1. limite zero SucessOes que convergem para zero.

(a) (V)[](F)[] A sucessdo (L) tem limite zero.

J(F)[ ] A sucessao (”;;1) tem limite zero.
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J(F)[ ] A sucessiao (”j}'l) tem limite zero.
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J(F)[ ] A sucessiao (’L2+1) tem limite zero.
[ J(F)[ ] A sucessao (%) tem limite zero.

2. Sucessao limitada ou ilimitada

A sucessao (n),en é uma sucessao limitada.

A sucessao (ﬁ)neN é uma sucessao limitada.

A sucessdo (% )nen tem limite zero.
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[ ] A sucessao (n)pen ¢ uma sucessao ilimitada.
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A sucessdo (—37)nen tem limite zero.
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3. Sucessao limitada, ilimitada ou com limite zero

(a) (V)[ ](F)[] - sucessdo ilimitada A sucessdo (s, = n)nen satisfaz &
sentenca “para todo nimero real L > 0, existe um indice ng tal que,
sen > mng entdo s, > L7 quer dizer que nao pode haver uma cota
superior para a sucessao dos nimeros naturais.

(b) (V)[](F)[] - sucessao limitada A sucessdo “ t = distincia mdzima
percorrida por um péndulo em cada minuto n” tem duas cotas, uma
superior e outra inferior. Entao para t vale “existe um nimero real
L > 0, existe um indice ng tal que, se n > ng entdao |s,| < L7
associando (ng, L).

(¢) (V)[1(F)[] - sucessdo que converge para zero A sucessao (s, = ﬁ)neN

satisfaz a sentenca “qualquer que seja o nimero positivo €, existe um
indice ng tal que, se n > ng entdo |s,| < € ” associando (no, €).

(d) (V)[ ](F)[] Uma sucessao que convirja para zero (tenha limite zero)
¢ uma sucessao limitada.

() (V)[1(F)[] Uma sucessao limitada converje para zero (tem limite
zero).

4. Somas de sucessoes - somas de limites

(a) (V)[J(F)[] A sucessdo (s, = 47 )nen ¢ asoma das sucessdes, ¢, = 1
et, = %

(b) (V)] A sucessio (s, = )nen é 0 produto das sucessdes,
th=12ety, =2




(c) LIE)[] A sucessio (s, = i7)nen tem limite 1 porque é a soma
de uma sucessao constante, 1, uma sucessao que converge para zero.

(d) (V[ J(F)][] A sucessao (s, = %)%N tem limite 4.
() (V)[1(F)[] A sucessao (s, = %)%N tem limite 3.
5. Funcdo e limite A fungio f(z) = 22 serd usada nos itens desta questio.
(a) (V[ (F)[] Se (sn, = nLJr’l),leN entao 1i7rln f(sn) =3.
(b) (VL) ] Se (s = ;47 )nen entdo lim f(s,) = 1, que é o quadrado

do limite da sucessao (s, = nLJrl)neNA

(©) ODLEN] (o = 557 Inens 117191 Sp =3

(@) (D] (on = T5 nen; lim s, = 2

() MUE] (50 = T nens lims, = =3
6. limite

(a) MIE)] 1i711n % -1

() (MUE]] lim 252 = 0

(e) MIA)N[] 1171111 W .

(d) W 1i71Ln W;M —0

(e) WM[]E)[] li,,{“ W% .
7. Fuhgdo e limite A funcio f(z) = z? ¢ usada nos itens desta questdo.
(=) DUE] 5n = ﬁ# entéo lim flsn) =1

(b) WN[E)]] sn = % entao lim f(sn)=3

() ML) ] sn = % entao hm f(sn) =9
(@) VE)] 50 = 252852 entiio lim f(sa) = §
() MLI(E)[] sn = 253 entdio lim f(s,) = §

8. Teorema Fundamental do Célculo Integral

(a) W[ ( j3t2+5tdtft"+t2+0

(b )Lf3t2+5tdt_t" + 52

() MHUME[]
32+10

(d) WL

(e) W[

) J(F)[ ] Uma primitiva da funcio f(t) = 3t> + 5t é a funcio 3 +

f5r4dr =’
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